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1. Ka�emo da je prirodan broj n strogo nepalindromiqan ukoliko ǌegov zapis ni u je-
dnoj bazi b za 2 6 b 6 n − 2 ne predstavǉa palindrom. Dokazati da je svaki strogo
nepalindromiqan broj ve�i od 6 prost.

Jedna ideja: Ako je n slo�en broj ve�i od 6 i pritom paran, posmatrati ǌegov zapis
u bazi n

2
− 1. Ako je pak n neparan, i ako je p ǌegov najmaǌi prost faktor, tada

kao specijalan sluqaj izdvojiti n = p2 (koji se mo�e uraditi razdvajaǌem na dva
podsluqaja, n = 9 i n > 9), a van tog specijalnog sluqaja pokazati da se n u pogodno
odabranoj bazi mo�e zapisati kao dvocifren palindrom.

2. U skupu prirodnih brojeva rexiti jednaqinu

74x! + 68 = y3.

3. Neka je n prirodan broj oblika n = 4m2 + 3, gde 3 - m. Pokazati da postoji prost
delilac broja n oblika 12k + 7.

Jedna ideja: Najpre pokazati da su svi prosti delioci broja n oblika 3k + 1, xto
se mo�e izvesti na slede�i naqin: za proizvoǉno p | n, na osnovu relacije −3 ≡
4m2 = (2m)2 (mod p) utvrditi najpre vrednost
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, a uz pomo� Zakona kvadratne re-

ciproqnosti pokazati i jednakost
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)
, pa iz ova dva zakǉuqka dobiti da p mora

biti oblika 3k + 1. Potom jednostavno pokazati da n sadr�i prost delilac koji daje
ostatak 3 pri deǉeǌu sa 4, te na osnovu malopre�axǌe konstatacije dobiti da taj
prost delilac zapravo mora biti oblika 12k + 7.

4. Neka je data qetvoroqlana aritmetiqka progresija prirodnih brojeva qiji se svaki
qlan mo�e predstaviti kao zbir kvadrata dva cela broja. Dokazati da je korak te
progresije deǉiv sa 4.

Jedna ideja: Ako je d korak te progresije, i ako d daje ostatak 1 ili 3 pri deǉeǌu sa
4, tada jednostavno dobiti kontradikciju, a ako d daje ostatak 2 pri deǉeǌu sa 4, tada
najpre zakǉuqiti da svi qlanovi posmatrane progresije moraju biti parni, pa potom
podeliti sve sa 2 i nakon toga dobiti kontradikciju.


